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No existe una serie divergente que sea la menor

La serie armónica es un ejemplo de serie divergente cuyo término general tiende
a cero. Su divergencia se puede demostrar de muchas formas, en particular usando
el criterio de la integral. El siguiente resultado, que se remonta hasta Abel (ver [1]
y las referencias que contiene), se puede probar gráficamente con una idea similar:
Teorema. Sea
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n=1 an (ya que ĺımn→∞ Sn = ∞), pero esta nueva serie
también es divergente.

Demostración. Basta observar lo que sigue:
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dx =∞.

Un resultado del mismo tipo para series convergentes —no existe una serie con-
vergente que sea la mayor— se puede ver en [2].
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