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No existe una serie convergente que sea la mayor

Dada una serie de términos positivos convergente, siempre se puede obtener otra
también convergente pero cuyo término general crece mas rapidamente. Este resul-
tado, original de du Bois Reymond (ver [1] y las referencias que contiene), se puede
probar graficamente usando el criterio de la integral para la convergencia de series:

TEOREMA. Sea ZZO:1 an una serie convergente de términos positivos con suma Ry

y, para cada n, sea Ry, = ap+an41+---. Las sumas parciales de la serie Zle jﬁ

n
crecen mds rdpidamente que las de Y | an (ya quelim,_,o 1/v/R,, = o), pero esta
nueva serie también es convergente.

DEMOSTRACION. Basta observar lo que sigue:
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Un resultado del mismo tipo para series divergentes —no existe una serie diver-
gente que sea la menor— se puede ver en [2].
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